Logika a grafy — 13. ¢ervna 2022 — vaSe ID je 1

Jméno a prijmeni: Podpis:

Béhem pisemné zkousky smite mit na lavici pouze zadéani pisemky, papiry, na které zkousku
vypracovavate, pravidla pfirozené dedukce, psaci potifeby a obcerstveni.
Vse ostatni dejte do tasky, tasku zaviete a odlozte, mobilni telefon méjte vypnuty.

Pozadavky na vypracovani

e Piste na bilé (nectvereckované, nelinkované) jednotlivé listy papiru forméatu A4 a piste
propiskou vyrazné barvy (tmavé modra, ¢erna). Nepouzivejte oby¢ejnou tuzkou ani ¢er-
venou barvu.

e Kazdy priklad za¢inejte na nové strané papiru (strané, nikoli listu). U kazdé ulohy uved'te
jen jeden zpusob TeSeni.

e Sva tvrzeni fadné zdivodinujte. U kazdého vypoctu je tfeba komentar.



Uloha 5 (10 bodti) Pro obycejny neorientovany graf G = (V, E) nazveme jeho doplitkem
oby&ejny neorientovany graf G4 = (V, E'), ktery ma mnoZinu vrcholi shodnou s grafem
G, a v jeho mnoziné hran E’ jsou pravé ty hrany, které v mnoziné hran E nejsou.

(2 body) Sestrojte souvisly (oby¢ejny neorientovany) graf G takovy, ze G je také
souvisly.

(8 bodi) Dokazte, ze pro kazdy (oby¢ejny neorientovany) graf G plati:
Pokud je G nesouvisly, pak je G%P souvisly.

Uloha 6 (10 bodi) Necht ma graf G barevnost x(G). Dokazte, Ze pocet jeho hran je nejméné

X(G) - (x(G) - 1)
> :

(Upozorneni: graf G neni nutné iplny graf.)

Uloha 7 (10 bodi) Dokaite, Ze kazdy orientovany acyklicky graf G' obsahuje vrchol v, pro

ktery plati
d(v) = 0.

(Znacenim d°“(v) se mysli takzvany vystupni stupen vrcholu v.)



