Logika a grafy — 23. kvétna 2022 — vaSe ID je 1

Jméno a prijmeni: Podpis:

Béhem pisemné zkousky smite mit na lavici pouze zadéani pisemky, papiry, na které zkousku
vypracovavate, pravidla pfirozené dedukce, psaci potifeby a obcerstveni.
Vse ostatni dejte do tasky, tasku zaviete a odlozte, mobilni telefon méjte vypnuty.

Pozadavky na vypracovani

e Piste na bilé (nectvereckované, nelinkované) jednotlivé listy papiru forméatu A4 a piste
propiskou vyrazné barvy (tmavé modra, ¢erna). Nepouzivejte oby¢ejnou tuzkou ani ¢er-
venou barvu.

e Kazdy priklad za¢inejte na nové strané papiru (strané, nikoli listu). U kazdé ulohy uved'te
jen jeden zpusob TeSeni.

e Sva tvrzeni fadné zdivodinujte. U kazdého vypoctu je tfeba komentar.



Uloha 1 (10 bodt) Ukazte, Ze jakékoli dvé nejdelsi cesty v souvislém grafu maji spolecny
vrchol. (Cesta v grafu je nejdelsi, pokud v daném grafu neexistuje Zdidnd delsi cesta. V
grafu mize existovat vice nejdelsich cest, pak ale magji nutné stejnou délku.)

Uloha 2 (10 bodi) Dokaite, Ze v kazdém stromu s alespoit dvéma vrcholy existuji alespoii
dva vrcholy stupné 1.

Uloha 3 (10 bodi) Sestrojte pro kazdé pfirozené k > 1 prosty graf, ktery méa 2k vrchold,
kazdy vrchol ma stupen k, a nejkratsi kruznice v ném ma délku 4 (obsahuje 4 hrany).

(Peclive popiste strukturu grafu. Pojmenugte vrcholy a precisné popiste, které dvojice vr-

cholii jsou spojeny hranou. Dikladné argumentujte, Ze ve vasem grafu nejsou kruznice
délky kratsi nez 4.)



