Logika a grafy — 31. kvétna 2022 — vaSe ID je 1

Jméno a prijmeni: Podpis:

Béhem pisemné zkousky smite mit na lavici pouze zadéani pisemky, papiry, na které zkousku
vypracovavate, pravidla pfirozené dedukce, psaci potifeby a obcerstveni.
Vse ostatni dejte do tasky, tasku zaviete a odlozte, mobilni telefon méjte vypnuty.

Pozadavky na vypracovani

e Piste na bilé (nectvereckované, nelinkované) jednotlivé listy papiru forméatu A4 a piste
propiskou vyrazné barvy (tmavé modra, ¢erna). Nepouzivejte oby¢ejnou tuzkou ani ¢er-
venou barvu.

e Kazdy priklad za¢inejte na nové strané papiru (strané, nikoli listu). U kazdé ulohy uved'te
jen jeden zpusob TeSeni.

e Sva tvrzeni fadné zdivodinujte. U kazdého vypoctu je tfeba komentar.



Uloha 5 (10 bodt) Dokazte, ze pro libovolny (obycejny) neorientovany graf G' plati
a(G) - x(G) = n.

(Pfipomenuti zna¢eni: a(G) oznacuje nezdvislost grafu G, x(G) oznacuje barevnost grafu

G.)

Uloha 6 (10 bodi) At je G souvisly neorientovany graf a viechny jeho vrcholy maji sudy
stupeni. Ozna¢me jako (G — v) graf, ktery vznikne z grafu G po odstranéni vrcholu v a
hran incidentnich s vrcholem v. Oznacme jako pk(G — v) pocet komponent souvislosti
grafu G — v. Ukazte, ze pro libovolny vrchol v grafu G plati

pk(G —v) < =d(v).
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Uloha 7 (10 bodi) Jsou dany dvé kupky sirek (Kupka 1 a Kupka 2), Kupka 1 obsahuje 3
sirky, Kupka 2 obsahuje 2 sirky. Dva hraci (Hra¢ 1 a Hrac¢ 2) hraji hru s nasledujicimi
pravidly:

1. Hraci se stridaji na tahu, za¢ina Hrac 1.
2. Hra¢ na tahu si vybere jednu z kupek (obsahujici n > 0 sirek) a odebere z ni x sirek
(1 <xz<n).
3. Vyhréava hrag¢, po jehoz tahu jsou obé kupky sirek prazdné (obsahuji 0 sirek).
M4 néktery z hracu vyherni strategii? Pokud ano, ktery? Pokud ne, dokazte pro¢. (Se-
stavte graf odpovidajici stavovému prostoru hry ze zadani. Rozhodnéte, zda miize Hrac 1

¢i Hrac 2 vzdy volit svij tah tak, aby si zachoval moznost vyhry pro libovolny protihractv
nasledujici protitah.)



