
NEURČITÝ  INTEGRÁL 
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PRAVIDLÁ + METÓDY 

1 dx x c     ,   c -  integračná konštanta (číslo) 
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!   Pod integrálom je funkcia ( ( )g x ) a zároveň aj jej derivácia ( ' ( )g x ) 
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Možnosti g(x) pod integrálom. Keďže pod integrálom potrebujeme aj g‘(x) , preto výber 
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Možnosti g(x) pod integrálom.  Keďže pod integrálom potrebujeme aj g‘(x) , preto výber 
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INTEGROVANIE  RACIONÁLNYCH  FUNKCIÍ 
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INTEGROVANIE  IRACIONÁLNYCH  FUNKCIÍ 
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sin x  = 
( ). ( )

dt = 
cos

co  
sin

dxs x

t
dx f t dtxf x     

 
22 2 22

cos cos 1
sin 3 ...

sin 6sin 13 2sin 3 2

x x
dx dx t x dt

x x tx
     

   
    

   
2 2

2 25 4

3 3 3 3

1 sin cos 1cos cos cos
sin ...

sin sin sin

x x tx x x
dx dx dx t x dt

x x x t

  
          

cos x = 
( ). ( )

dt = -
sin

sin x d

 
cos

x

t
dx fx x dtf t     

   
3 3 3t 5 4cos x1 1

5 4cos x sin x dx 5 4cos x sin4
4

x dx t dt
dt sin x dx4 4

 
       

    

2 2

2sin 2sin cos
...

39 cos cos
9 1

3

x x x
dx dx t

x x

   
   

     

   

 

 

2
5 3 4 2 2 2 2

2

1
sin cos sin sin cos cos 1 cos ( 2sin cos ) cos cos

2

1
1 ...

2

x dx x x x dx x x x dx t x

t t dt

            


  


  



 

       2222 1  
sin sin sin(

 = 
. sin 1 . )

s
(1 )

dt = 

cos x
co

dx
s

in x 

n
n

nn
x x

t
dx x xdx dx tx dt


           

       2222 1  
cos cos cos(

 = 
. cos 1 . )

c
(1 )

dt = 

sin x
si

dx
n

os x 

n
n

nn
x x

t
dx x xdx dx tx dt


          

 

Nepárny 

exponent 

   
2 2sin sin

nn
dx dxx x      použi vzorec     2 1 cos( )

sin ( )
2

2
x

k
k

x
  

napr.  
2

2
4 2 1 cos(6x) 1 1 cos(12x)

sin (3x) sin (3x) 1 2cos(6x)
2 4 2

    
       

   
 

   
2 2cos cos

nn
dx dxx x       použi vzorec  2 1 cos( )

cos ( )
2

2
x

k
k

x
  

 
 

Párny 

exponent 

( ,sin( ) c , .os( ))x xf konšt dx 

2

2

2

2

2
, sin ( )

1

1
2 ( ) , cos ( )

1

2

2

1

t
t x

t

t
x arctg t x

t

dx dt
t

tg
x 

  
 


  






. . . 

 

 



 

2

2

( )
( ) ( ) ...

1

)

1

1

(

( )

t
f t

dx x arctg t

t

dt
t

dx dt

g x

g x

t

f t



   





   

 

 

'[ ]

3 [ ]
3 3 2

2 2 2

2

( )

( ) ( ) : 1 ...
1 1 1

1

1

f x
dx

f x
t tg x

t t t
tg x dx x arctg t dt t t t t dt

t t t

dx dt
t

 
 

         
   




    

    

2 2 2 2 2 2 2 2

22 22 2 2
2

2

sin ( ) 3cos ( ) 2 sin ( ) 3cos ( ) 2 1 sin ( ) 3cos ( ) 2(sin ( ) cos ( ))

( )
1

1
3 5cos ( ) 3 ( ) 5cos ( ) ( ) 3 2 ( ) 1

cos ( )

1 1

3
35 1 5

3

5

5 5 5

3

dx dx dx

x x x x x x x x

t tg x
dx dx

dt
dx dt tx tg xx tg x tg x

x

dt

dt

t
t

  
       



    
   

 
    

 


  

  

 22

3

1 15
...

1
51

33

55

u t

du
u

du dt



  
 

  
 

 

 

NAJPOUŽÍVANEJŠIE VZORCE 

2 2sin ( ) cos ( ) 1x x   

sin ( ) sin( )cos( )2 2x x x  

2 2cos( ) cos ( ) sin )2 (x x x   

2

2

1 cos( ) 1 cos( )
sin ( ) sin( )

2 2

1 cos( ) 1 cos( )
sin ( ) sin(

2 2

2

2

1

)

1

2

2k k
k k

x x
x x

x x
x x

 
   

 
   

 

2

2

1 cos( ) 1 cos( )
cos ( ) cos( )

2 2

1 cos( ) 1 cos( )
cos ( ) cos(

2 2

2

2

1

)

1

2

2k k
k k

x x
x x

x x
x x

 
  

 
  

 

 

 

 

 



 

 

 

 

URČITÝ  INTEGRÁL 
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