MA 5-20

. Zjistéte derivaci funkee f(z,y,2) = 2%y—yzIn(yz) v bodé A = (1,1,2)

)9
ve sméru k bodu B = (0,1,2). Pro jaky smér 4, ||@]| = 1, je hodnota

derivace %(A) minimalni?

. Jaka je vzdélenost plochy 422 4+ y? — 22 = 1 od bodu (0,0, 0)?

Prepiste nasledujici integral
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/ fdydz.
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nejprve v opac¢ném poradi integrace a pak v polarnich souradnicich se
stfedem v pocatku v potadi dody.

Z koule o poloméru a a se stfedem v pocatku je vyjmut valec s polo-
mérem podstavy %a, jehoz osa je tvorena osou z. Zjistéte objem zbylé
casti koule.

Zjistéte, je-li pole F= (cos Y+ M, 2yInz — xsin y) potencialni pro

néjakou funkei g(y) a v kladném piipadé najdéte jeho potencial.

Reseni.

1.

Hodnota grad f(A) = (2*(1+Inz)y, 2*—z—zIn(yz), —y—yIn(yz))| ;=

(3,-1,—3). Ozna¢ime-li ¥ = B — A, pak 8—{(%1) =7-grad f(A) = —1.
0
—grad f(4) _

Nejmensi derivace je ve sméru o = m = %(—g, V2, —g)

Minimalizujeme hodnotu x2?+%2+ 22 za podminky 422 +y%—22—1 = 0.
Lagrangeova funkce je L = 22 + y* + 2% + A(42? + y*> — 2% — 1) améa
CtyTi staciondrni body: (:I:%, 0,0) a (0,£1,0). Vzalenost vychézi d = %
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Opacné poradi je / / fdxdy+ / / fdx dy, v polarnich sou-
-1Jv/=y 0 Jy

fadnicich
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/ /4/ in f@d@d¢+/0 /0 fodode.
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4. V cylindrickych soutradnicich je objem zbylé ¢asti koule dan

2T a2—g
—2/ / / dedgdtp—\ég ra’.

OF: OF;
5. Nutnd podminka 072 8—1 je splnéna pro funkci g(y) = y%. Vypo-
€T Y

¢tem zjistime, Ze potenciél je f = zcosy + y2Inx + C.



