MA 6-20

Méjme plochu danou x2yz +4y? —2x2%2+8z = 0. V bodé (0, 2, —2) této
plochy uvazujme ptimku p kolmou k plose. Naleznéte prusecik primky
p s rovinou zy.

. Méjme trojboky hranol s podstavou tvofenou rovnostranym trojihel-

nikem. Objem hranolu je V' = 2. Jaky mtze mit minimalni povrch?

Prepiste nasledujici integral
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nejprve v opac¢ném poradi integrace a pak v polarnich soutradnicich se
stfedem v pocatku v poradi dodp.

. Pomoci Gaussovy véty spoctéte tok pole ﬁ(w, y,2) = (22422, —xy, 3y)

hranic{ télesa omezeného plochami z =1—4y2?, 2 =0,z =0a x = 3.
Hranice télesa je orientovand vnéjsim normaélovym polem.

Méjme pole F = (ze cosy, 322 +9) a G= (—e®,0,2z — y). Zjistéte,
které z poli F GaF+G je potencialni a naleznéte jeho potencial.

Reseni.

1.

Normélovy vektor v bodé (0,2,—2) k dané plose je (—1,2,1). Para-
metrickd rovnice ptimky p je ¢(t) = (0,2,-2) +t(—1,2,1), t € R a
protind rovinu xy v bodé pro t = 2, tj. v bodé (—2,6,0).

Oznacime stranu rovnostraného trojihelnika v podstaveé jako x a vysku
hranolu y. Pak je objem V = ‘fq: y apovrch § = fxz +3xy. Lagran-

geova funkce L = ‘[ 2 4 3zy + )\(\[ 2y — 2) m4 jediny stacionrni
bod (2,2/V/3). Odtud dostaneme, ze mlnlmélni povrch je S = 6+/3.
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4. Protoze divF = z, je tok hranici / / / x dzdydr = 6.
o J-1Jo

5. rot F = (1,0,0), rot G = (—1,0,0), proto tato pole nejsou potencidlni;
rot (F' + G) = (0,0,0) a ma potencidl h = 3222 — e* +siny + 22 + C.



