MA 7-20

. Naleznéte tecnou rovinu ke grafu funkce z = 24+ zlny v bodeé (2,1, 2)

a zjistéte jaky thel svira tato rovina s osou .
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. Méjme funkci f(x,y,z) = xyz + — + — + —. Naleznéte jeji lokalni
xr Yy oz

extrémy lezici v 1. oktantu (tj, x,y,z > 0).

Prepiste nasledujici integral
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nejprve v opacném poradi integrace a pak v polarnich souradnicich se
stredem v pocatku v potadi dody.

UvaZujme pole F = (% + 1, Bx?y). Pomoci Greenovy véty zjistéte
hodnotu parametru S € R, aby integral pfes pozitivné orientovanou
hranici mnoziny D = {(z,y) € R? | V1 —22 <y <1+2?% x€(0,1)}
byl alespon 1.

Méjme pole F = (yz,zz,xy + 2z). Zjistéte, zda je potencidlni a v
kladném pripadé naleznéte jeho potencidl. Spo¢téte hodnotu |, ©) Fds
podél kladné orientované jednotkové kruznice C lezici v roviné xz a
mayjici stfed v pocatku.

Reseni.

1.

Normélovy vektor v bodé (2,1, 2) k dané plose je 7 = (0,2, —1). Teénd
rovina ma tvar 2y — z = 0. Pokud si nevSimneme, Ze osa x lezi v této
roviné (a tedy s ni svird nulovy thel), spocteme, ze 7 - (1,0,0) = 0.
Je-li normalovy vektor kolmy na osu x, svird teéna rovina s osou x
nulovy thel.

Funkce ma jediny stacionarni bod lezici v 1. oktantu, A = (1,1,1).
Hessidn
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je v bodé A pozitivné definitni a f ma v A lokdlni minimum, f(A) = 4.
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3. Opacné poradi je / / f dx dy, v polarnich soutadnicich
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4. Protoze —=2 — —1 = 28xy, je hledany integral roven
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a tak f > 12/11.

5. Protoze rot F = (0,0,0), je pole potencialni. Potencial je f = xyz +
22 4 C. Integrél potencidlniho pole po uzaviené kiivce je vzdy nulovy.



