Rozhodnéte o pravdivosti tvrzeni.

Necht X = {x € R"|Ax > b} je neprazdny konvexni polyedr, kde A € R™*"™. Potom X ma nejvy3e m
extremalnich bodd.

Kazda neprazdna uzaviena konvexni mnoZina ma alespon jeden extremalni bod.
Neobsahuje-li neprazdnéd konvexni mnozina pfimku, pak mé extremalni bod.
“Pron > 2méa mnozina {x € R"|||x]|2 < 1} nekone&né mnoho extreméalnich bodd.

“Je-1i X # () omezeny konvexni polyedr, pak ma X alespoil jeden extremalni bod.

Ozna¢me jako X = {x € R"|Ax > b} neprazdny konvexni polyedr a jako f(x) = ¢Xx libovolnou lin. fur
x € R". Plath:

Uloha linedrniho programovani min{ f(x)|z € X} ma optimélini feseni, jen pokud X neobsahuje pfimi
Funkce f nabyvd na mnoziné X minima nebo maxima.
Pokud je y optimalni fesenf Glohy min{ f(x)|z € X}, pak se y nachazi na n&jaké hrané polyedru X.

®Jsou-li y a z dvé rlzna optimaini fedeni Ulohy min{ f(x)|z € X}, pakijejich libovolna konvexni kombir
optimalnim feSenim té samé Ulohy.

Uloha lineédrniho programovéani min{ f(x)|z € X} ma vzdy optimalni feseni a to se nachazi v n&jakém
polyedru X.

Konvexni obal bodt (1,2,0),(2,0,1),(0,2,1) je

mnozina stejné dimenze jako nezaporny obal téchto bodd
“'trojuhelnik lezici v roviné dané rovniciz + y+ 2 = 3
“'konvexni mnozina majici 3 extremalni body
Y mnozina, ktera je reSenim néjaké soustavy linearnich nerovnic

“'konvexni polyedr dimenze 2
Konvexni polyedr X v R? je uréen nerovnicemi 2z + x5 > 2, =321 + 225 < 6,21 + 29 < 4,21 > 0, 29 |

4 X mab faset.
X obsahuje pfimku.
v X méab hran.
Linearni funkce f(x1,x2) = 1 — 2 ma na mnoziné X vice nez jeden bod globalniho minima.

¥ X md 5 vrchold.

Uvazujme mnozinu X definovanou jako nezaporny obal vektor{, které vzniknou z vektoru (0, 1, 2) viemi
permutacemijeho soufadnic. Plati:

X ma jeden vrchol a 4 fasety
¥ X mé jeden vrchol a 6 hran
v X je konvexni kuzel
X je konvexni polyedr dimenze 3, ktery méa 6 extremalnich bod(

Linearni funkce f(x1, 9, x3) = ||(x1, 2, z3)||1 nabyvad na X maxima



